1. Fie O mijlocul segmentului AC, iar punctele B şi D de o parte şi alta a dreptei AC astfel încât triunghiul OCB congruent cu triunghiul OCD. Arătaţi că [AB] congruent cu [AD].

2. Se dă triunghiul ABC cu AB<AC. Fie [AY bisectoarea unui unghi exterior triunghiului ABC cu vârful în A. Notăm cu M punctul de intersecţie a dreptelor AY şi BC, iar cu N un punct pe AY astfel încât AM=AN. Dacă [AD] este bisectoare în triunghiul ABC şi DN intersectat cu AC = {E}, demonstraţi că: a) triunghiul DMN este isoscel; b) triunghiul AMB este congruent cu triunghiul ANE; c) AD perpendicular pe BE; d) BE paralel cu MN.

3. Fie triunghiul isoscel ABC cu [AB] congruent cu [AC]. Pe latura [AB] se iau punctele M, P, astfel încât AM=MP=PB, iar pe latura [AC], se iau N şi Q astfel încât AN=NQ=QC. Dacă MQ intersectat cu NP ={I}, Np intersectat cu BC ={S} şi MQ intersectat cu BC = {R}, arătaţi că: a) [MQ] congruent cu [PN]; b) triunghiul ISR este isoscel; c) MN || PQ || BC; d) AI perpendicular pe BC; e) [AS] congruent cu [AR].

4. Pe o dreapta d, se consideră punctele A, B, C, D astfel încât [AB] congruent cu [BC] congruent cu [CD]. Fie E un punct exterior dreptei d, cu proprietatea că triunghiul EAD este congruent cu triunghiul EDA. În triunghiul EAD se construiesc medianele [AF] şi [DP]. Arătaţi că: a) [AF] congruent cu [DP]; b) triunghiul APB congruent cu triunghiul DFC; c) triunghiul PBE congruent cu triunghiul FCE.

5. Se dă triunghiul ABC şi înălţimea [AD]. Perpendiculara din D pe AC intersectează bisectoarea [AM] a triunghiului ADC în O. Arătaţi că triunghiul DOM este isoscel.

6. Fie M un punct pe latura [BC] a unui triunghi ABC şi MN || AB, N aparţine lui AC. Arătaţi că [AN] congruent cu [BN] dacă şi numai dacă [NM este bisectoarea unghiului BNC.

7. Fie triunghiul isoscel ABC (masura unghiului BAC = 120º). Pe latura [BC] se ia punctul E aşa încât masura unghiului CAE = 90º. Arătaţi că BE=1/3BC.

8. Fie triunghiul ABC, D aparţine lui (BC), [DX bisectoarea unghiului ADC. Arătaţi că dacă [DA este bisectoarea unghiului XDY, atunci [AD] este înălţime în triunghiul ABC.

9. În triunghiul isoscel ABC se ştie că BC = 2AB. Demonstraţi că bisectoarea [BD] şi mediana [AE] sunt perpendiculare.

10. Se dă triunghiul isoscel ABC cu [AB]congruent cu [AC] şi masura unghiului BAC > 20º. Pe latura [BC] se ia punctul D astfel încât masura unghiului CAD = 20º. Ştiind că [AE] congruent cu [AD], E aparţine lui (AB), calculaţi masura unghiului BDE.

11. În triunghiul dreptunghic ABC cu măsura unghiului A = 90º, se ştie că masura unghiului B = 2 masura unghiului C şi [AD] este înălţime. Se prelungeşte [AB] cu [BE] congruent cu [BD]. Dacă ED intersectat cu AC = {F}, demonstraţi că [CF] congruent cu [FD] congruent cu [FA].

12. Fie triunghiul dreptunghic ABC în A, AB <> AC, [AB’ bisectoarea unghiului BAC (B’ aparţine lui [BC]), BD || AB’ (D aparţine lui [AC]), AE perpendicular pe AB’ (E aparţine lui DB) şi AE intersectat cu BC = {F}. Să se demonstreze că triunghiul FBD este isoscel.

13. Fie paralelogramul ABDC, iar M şi N două puncte respectiv pe [BC] şi [AD], astfel încât [BM] congruent cu [DN]. Demonstraţi că MN, AC şi BD sunt concurente (au un punct comun).

14. Pe laturile [AD] şi [BC] ale paralelogramului ABCD se construiesct în exterior triunghiurile echilaterale  EAD şi FBC. Arătaţi că: a) [BE] congruent cu [DF]; b) [EC] congruent cu [AF]; c) BEDF este paralelogram.

15. Fie paralelogramul ABCD şi O intersecţia diagonalelor. Prelungim [AD] cu [DE], astfel încât [DE] congruent cu [AD]. Dacă BE intersectat cu AC ={M}, arătaţi că OM=1/6AC.

